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บทท่ี 1  
ความรู้พ้ืนฐานเก่ียวกับฟังก์ชัน 

 
 ก่อนท่ีจะศึกษาเน้ือหาท่ีละเอียดทางด้านคณิตศาสตร์สิ่งสําคัญคือการทําความเข้าใจเรื่องฟังก์ชัน ซ่ึงใน
บทน้ีจะแนะนําความรู้พ้ืนฐานเก่ียวกับฟังก์ชันซ่ึงผู้สนใจสามารถศึกษาได้ด้วยตนเองก่อนศึกษาเน้ือหาในบทต่อไป 
หรือหากเข้าใจดีแล้วก็สามารถข้ามไปศึกษาบทถัดไปได้โดยไม่ต้องศึกษาบทน้ีก่อน เน้ือหาในบทน้ีแนะนําให้ผู้สนใจ
ทราบความเป็นมาของฟังก์ชันและมีฟังก์ชันอะไรบ้างท่ีควรรู้จัก เพ่ือนําไปใช้ในเน้ือหาต่อไปได้โดยง่าย 
 
1.1 คู่อันดับ (Ordered Pair) 
 ถ้าเราเริ่มด้วยเส้นตรงซ่ึงต้ังฉากกันคู่หน่ึง เรียกเส้นตรงในแนวนอนว่าแกน X เรียกเส้นตรงในแนวต้ังว่า
แกน Y และเรียกจุดตัดของเส้นตรงท้ังสองเส้นน้ีว่าจุดเริ่มต้น (origin) กําหนดหน่วยความยาวให้ทางขวาของแกน 
Y เป็นบวก ทางซ้ายของแกน Y เป็นลบ และเหนือแกน X เป็นบวก ใต้แกน X เป็นลบ เขียนแทนจุดในระนาบด้วย
จํานวนจริงคู่หน่ึง จํานวนจริงตัวหน้าเป็นระยะจากแกน Y จํานวนจริงตัวหลังเป็นระยะจาก 
แกน X  
 

 
 

 จํานวนจริงคู่นี้เป็นคู่อันดับ (ordered pair) เช่น (2, 4) แตกต่างจาก (4, 2) และ (-4, -1) แตกต่างจาก 
(-1, -4) ในกรณีท่ัวไป คู่อันดับ (a, b) เรียก a ว่าเป็นสมาชิกตัวหน้าหรือสมาชิกตัวท่ีหน่ึง เรียก b ว่าสมาชิกตัว
หลังหรือสมาชิกตัวท่ีสอง และ (a, b) จะเท่ากับ (c, d) ก็ต่อเม่ือ a = c และ b = d 
 

 

บทนิยาม 1.1 คู่อันดับ (Order pared) หมายถึง การนําสมาชิกของสองกลุ่มใดๆ มาเข้าคู่สัญลักษณ์ 
( ),a b อ่านว่า คู่อันดับเอบี โดยท่ี a  เป็นสมาชิกตัวหน้าหรือตัวท่ี 1 และ b เป็นสมาชิกตัวหลังหรือตัวท่ี 2 
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1.2 ผลคูณคาร์ทิเซียน (Cartesian products)   
 กําหนดให้ { }= ,A a b  และ  { }= 1,2,3B  เราสามารถหาคู่อันดับได้ โดยให้สมาชิกตัวหน้าของคู่

อันดับเป็นสมาชิกของเซต A และสมาชิกตัวหลังของคู่อันดับเป็นสมาชิกของเซต B เรียกเซตของคู่อันดับท่ีสร้างข้ึน
ท้ังหมดว่า ผลคูณคาร์ทิเซียน (cartesian products) ของเซต A และเซต B และเขียนแทนด้วย  ×A B  จะได้ว่า 
 ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ){ }× = ,1 , ,2 , ,3 , ,1 , ,2 , ,3A B a a a b b b  

 

 
 
ตัวอย่าง 1.2.1  กําหนดให้ { }= 1,2A  และ { }= , ,B a b c  จะได้ว่า 

 ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ){ }× = 1, , 1, , 1, , 2, , 2, , 2,A B a b c a b c  

 ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ){ }× = ,1 , ,2 , ,1 , ,2 , ,1 , ,2B A a a b b c c  

 ( ) ( ) ( ) ( ){ }× = 1,1 , 1,2 , 2,1 , 2,2A A  

 ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ){ }× = , , , , , , , , , , , , , , , , ,B B a a a b a c b a b b b c c a c b c c  

                 � 
ข้อสังเกต  จะเห็นว่า × ≠ ×A B B A  
 
1.3 ความสัมพันธ์  (Relations) 
 ในชีวิตประจําวันเรามีประสบการณ์เก่ียวกับความสัมพันธ์ (relation) อยู่ตลอดเวลา เช่น ระยะทางท่ี
วัตถุเคลื่อนท่ีเม่ือเราขว้างซ่ึงข้ึนอยู่กับเวลา จํานวนผลิตผลของผ้าท่ีทอซ่ึงข้ึนอยู่กับจํานวนคนงาน เป็นต้น 
ความสัมพันธ์ท่ีเก่ียวกับจํานวน เช่น  จํานวนหน่ึงเป็นห้าเท่าของอีกจํานวนหน่ึง จํานวนหน่ึงมากกว่าอีกจํานวน
หน่ึงอยู่สอง เป็นต้น 
 เพ่ือความสะดวก กําหนดเอกภพสัมพัทธ์ { }= 0,2,4,6U  และพิจารณาความสัมพันธ์ “น้อยกว่า” 

สําหรับแต่ละคู่อันดับ ( ),x y  ความสัมพันธ์ <x y  จะเป็นจริงหรือเท็จเพียงอย่างเดียวเท่าน้ัน ลําดับสําคัญ

เพราะ (0, 6) อยู่ในความสัมพันธ์นี้อยู่แต่ (6, 0) ไม่อยู่ สําหรับสมาชิก x และ y ของเอกภพสัมพัทธ์ 
{ }= 0,2,4,6U  แบ่งคู่อันดับออกเป็นสองประเภท ประเภทแรกอยู่ในความสัมพันธ์ <x y  ประเภทท่ีสองไม่

อยู่ 
 ดังน้ัน เม่ือกําหนดเอกภาพสัมพัทธ์ { }= 0,2,4,6U  สามารถให้เซตของคู่อันดับ 

( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ){ }0,2 , 0,4 , 0,6 , 2,4 , 2,6 , 4,6  แทนความสัมพันธ์ “มากกว่า” เราจึงเกิดความคิดว่า เซตของคู่

อันดับเป็นความสัมพันธ์ 
 

บทนิยาม 1.2 ผลคูณคาร์ทิเซียนของเซต A และ B คือเซตของคู่อันดับ (x, y) ทุกตัว โดยท่ี x เป็นสมาชิก 
            ของเซต A และ y เป็นสมาชิกของเซต B 
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ตัวอย่าง 1.3.1 กําหนดให้ { }= 2,3,4A  และ { }= 2,3,4,5,6,7,8B  ให้ 1r  แทนความสัมพันธ์ “มากกว่า” 

จากเซต A ไปยัง B จะได้ 
   ( ) ( ) ( ){ }=1 3,2 , 4,2 , 4,3r  

หรือ   ( ){ }1 ,r x y A B x y= ∈ × >  

                 � 
 
ตัวอย่าง 1.3.2 สําหรับจํานวนจริง x ทุกตัว ให้นิยามค่าสัมบูรณ์ของ x ซ่ึงเขียนแทนด้วย x  ดังน้ี  

                   

      ;       x>0

0      ;       x=0

  ;       x<0

x

x

x

=
−

    

ให้ { }= −1,0,1A  ความสัมพันธ์ “มีค่าสัมบูรณ์เท่ากัน” ในเซต A คือ 

( ) ( ) ( ) ( ) ( ){ }− − − −0,0 , 1,1 , 1, 1 , 1,1 , 1, 1  

                 � 
 
 กําหนดให้ ( ) ( ) ( ){ },1 , ,2 , ,3r a a b=  เรียก { },a b  ว่าโดเมน (domain) ของ r และเขียนแทน

ด้วย rD  เรียก { }1,2,3  ว่าเรนจ์ (range) ของ r และเขียนแทนด้วย rR  

 

 
 
 
 
 

 

บทนิยาม 1.3.3 โดเมนของความสัมพันธ์ r คือเซตซ่ึงประกอบด้วยสมาชิกตัวหน้าของคู่อันดับใน 
            ความสัมพันธ์ r และเรนจ์ของความสัมพันธ์ r คือเซตซ่ึงประกอบด้วยสมาชิกตัวหลังของคู่อันดับ 
            ในความสัมพันธ์ r 
 

 

บทนิยาม 1.3.2 r เป็นความสัมพันธ์จากเซต A ไปยัง B ก็ต่อเม่ือ r เป็นสับเซตของ ×A B  และ 
            เรียกความสัมพันธ์จากเซต A ไปยัง B 
 

 

บทนิยาม 1.3.1 ความสัมพันธ์  คือ  เซตของคู่อันดับ 
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ตัวอย่าง 1.3.3  กําหนดให้ { }0,1,2,3,4,5,6,7,8,9X=  

      ( ){ }2,r x y X X y x= ∈ × =  

จะได้ว่า      { }0,1,2,3rD =  

      { }0,1,4,9rR =  

                 � 
 

 
 
ตัวอย่าง 1.3.4  ถ้า  ( ) ( ) ( ){ }1,3 , 2,3 , 3,4r=  

จะได้ว่า     ( ) ( ) ( ){ }1 3,1 , 3,2 , 4,3r− =  

                 � 
 
1.4  ฟังก์ชัน  (Functions) 
 พิจารณาความสัมพันธ์ ( ) ( ) ( ){ }1,3 , 2,3 , 3,4r=  จะเห็นว่าคู่อันดับใน r ไม่มีสมาชิกตัวแรกซํ้ากัน

เลย เรียกความสัมพันธ์เช่นน้ีว่าฟังก์ชัน  
 

 
 
ตัวอย่าง 1.4.1  ความสัมพันธ์  ( ) ( ) ( ){ }1 1,2 , 2,1 , 3,1r =  เป็นฟังก์ชัน แต่ความสัมพันธ์ 

         ( ) ( ) ( ){ }2 1,2 , 1,3 , 3,1r =  ไม่เป็นฟังก์ชัน เพราะท้ัง (1, 2) และ (1, 3)  อยู่

ในความสัมพันธ์ 2r  ซ่ึงถ้าสมาชิกตัวแรกเท่ากันแล้ว สมาชิกตัวหลังต้องเท่ากัน 

                 � 

ตัวอย่าง 1.4.2 .ให้ ( ){ }2
1 ,r x y y x= ∈ × =ℝ ℝ  จะได้ว่า r ไม่เป็นฟังก์ชัน เพราะท้ัง (4, 2) และ  (4, 

-2) ต่างก็เป็นสมาชิกของ r ไม่สอดคล้องกับบทนิยาม ดังรูป 
 

 

บทนิยาม 1.4.1 ฟังก์ชัน คือความสัมพันธ์ซ่ึงแต่ละคู่อันดับซ่ึงต่างกันจะไม่มีสมาชิกตัวแรกซํ้ากัน น่ันคือ  
            f จะเป็นฟังก์ชันก็ต่อเม่ือ f  เป็นความสัมพันธ์ซ่ึง ถ้า  ( ),x y f∈   และ  ( ),x z f∈   แล้ว  
            y z=  
 

 

บทนิยาม 1.3.4 อินเวอร์สของความสัมพันธ์ r คือ ความสัมพันธ์ท่ีประกอบด้วยคู่อันดับ (y, x) โดยท่ีคู่

อันดับ (x, y) อยู่ใน r เขียนแทนด้วยสัญลักษณ์ 1r−  (อ่านว่าอินเวอร์สของความสัมพันธ์ r) 
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                 � 
 จากกราฟของความสัมพันธ์เราอาจจะตรวจดูว่า ความสัมพันธ์นั้นเป็นฟังก์ชันหรือไม่ โดยสังเกตว่าถ้า
สามารถลากเส้นขนานแกน Y อย่างน้อยหน่ึงเส้นให้ตัดกราฟของความสัมพันธ์มากกว่าหน่ึง จะสรุปได้ว่า  
ความสัมพันธ์นั้นไม่ใช่ฟังก์ชัน 
 
 1.4.1 ชนิดของฟังก์ชัน 
  ตามท่ีกล่าวมาแล้วถึงความหมายของฟังก์ชัน ซ่ึงพอสรุปได้ว่าความสัมพันธ์จาก A ไปยัง B จะเป็น
ฟังก์ชันจาก A ไปยัง B ก็ต่อเม่ือ 

 (i) โดเมนของ f = A 
 (ii) สมาชิกแต่ละตัวใน A จะต้องมีอิมเมจในเซต B และมีเพียงตัวเดียวเท่าน้ัน 

  ดังน้ันถ้า f เป็นฟังก์ชันแล้ว f อาจจะมีลักษณะแตกต่างกันได้หลายลักษณะ เช่น เรนจ์ของ f อาจจะ
เท่ากับ B หรืออาจจะไม่เท่ากับ B ก็ได้ หรืออาจจะมีสมาชิก 1 2,x x A∈  โดยท่ี 1 2x x≠  แต่อิมเมจของ 1x  

และ 2x  (คือ ( )1f x  และ ( )2f x ) อาจจะเท่ากันก็ได้ ดังน้ันเราจึงจําแนกชนิดของฟังก์ชันตามลักษณะท่ี

แตกต่างกันได้ดังต่อไปน้ี 
 

 
 

 
 

 
 

 

บทนิยาม 1.4.4 ถ้าให้ :f A B→  เป็นฟังก์ชัน แล้ว เราจะเรียก f ว่าเป็นฟังก์ชันชนิด 1-1  
           (one to one) ก็ต่อเม่ือ ถ้า 1 2,x x A∈  โดยท่ี 1 2x x≠  แล้วจะได้ว่า ( ) ( )1 2f x f x≠  
 

 

บทนิยาม 1.4.3 ถ้าให้ :f A B→  เป็นฟังก์ชัน แล้ว เราจะเรียก f ว่าเป็นฟังก์ชันชนิด into หรือ  
           strictly into ถ้า เรนจ์ของ ( )f f A B= ⊂  

 

บทนิยาม 1.4.2 ถ้าให้ :f A B→  เป็นฟังก์ชัน แล้ว เราจะเรียก f ว่าเป็นฟังก์ชันชนิด onto  
            ถ้า เรนจ์ของ ( )f f A B= =  
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ตัวอย่าง 1.4.3 ถ้าให้ { }1 2 3 4 5, , , ,A a a a a a=  และ { }1 2 3 4 5 6, , , , ,B b b b b b b=  และกําหนดให้  1 2,f f  

เป็นฟังก์ชันจาก A ไปยัง B ซ่ึงมีลักษณะดังแผนภูมิข้างล่างต่อไปน้ี 

 
จะพบว่า 1f  เป็นฟังก์ชันชนิด many-to-one และ into ท้ังน้ีเพราะ ( ) ( )4 4 5f a b f a= =  

และเรนจ์ของ { }1 1 2 3 4, , ,f b b b b B= ⊂  ในขณะเดียวกัน 2f  จะเป็นฟังก์ชันชนิด 1-1 แต่ยังคงเป็นฟังก์ชัน 

into อยู่ท้ังน้ีเพราะเรนจ์ของ { }2 1 2 3 4 5 6, , , , ,f b b b b b b B= ⊂  

                 � 
 
ตัวอย่าง 1.4.4 กําหนดให้ { }1 2 3 4 5, , , ,A a a a a a=  และ { }1 2 3 4 5, , , ,B b b b b b=  และกําหนดฟังก์ชัน  f 

จาก A ไปยัง B ดังน้ี 

 
จะพบว่า f เป็นฟังก์ชันชนิด 1-1 และ onto 
                 � 
 

A Bf
2

f
1

BA

b6
b6

b5
a5

b4
a4

b3
a3

b2
a2

b1

b5
a5

b4
a4

b3
a3

b2
a2

b1a1 a1

f BA

b5
a5

b4
a4

b3
a3

b2
a2

b1a1

 

บทนิยาม 1.4.5 ถ้าให้ :f A B→  เป็นฟังก์ชัน แล้ว เราจะเรียก f ว่าเป็นฟังก์ชันชนิด many-to-one  
            ถ้ามีสมาชิก 1 2,x x A∈  โดยท่ี 1 2x x≠   แล้วทําให้ ( ) ( )1 2f x f x=  
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ตัวอย่าง 1.4.5 ให้ R แทนเซตของจํานวนจริง และให้ :f →ℝ ℝ  และ :g →ℝ ℝ  เป็นฟังก์ชันท่ีมี

เง่ือนไขว่า ( ) 2 1f x x= +  และ ( ) 20g x x=  สําหรับ x∈ℝ  ในท่ีนี้เราสามารถสร้างได้ท้ังฟังก์ชัน gof  

และ fog ซ่ึงเป็นฟังก์ชันจาก ℝ  ไปยัง ℝ  และมีเง่ือนไขดังน้ี 

  ( )( ) ( )( ) ( ) ( )
202 21 1gof x g f x g x x= = + = +  

  ( )( ) ( )( ) ( )20 40 1fog x f g x f x x= = = +  

                 � 
แบบฝึกหัดบทท่ี 1 

 
1. จงหาโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชัน ซ่ึงกําหนด ( ) ( ): , :g x R R f x R R→ →  โดย 

     1.1  ( ) 2

1
g x

x
=      1.3  ( )f x x=  

     1.2  ( ) 2g x x=       1.4  ( ) 1f x x= −  

 
2. จงตรวจดูว่าความสัมพันธ์ต่อไปน้ี  เป็นฟังก์ชันหรือไม่ 

     2.1  ( ){ }3,x y R R y x∈ × =  

     2.2  ( ){ }2 2, 16 9 1x y R R x y∈ × + =  

 
3.  ฟังก์ชันต่อไปน้ีเป็นฟังก์ชันชนิดใดบ้าง 
     3.1  ( )f x x=    3.3  ( ) ( )sinf x x=  

     3.2  ( ) 2 7f x x= +   3.4  ( ) 3f x x=  

 
 

 

บทนิยาม 1.4.7 ให้  :f A B→  และ :g B C→  เป็นฟังก์ชัน เราจะให้ความหมายของฟังก์ชัน gof  
(อ่านว่า g composite f) ไว้ดังน้ี gof  หมายถึง ฟังก์ชันจากเซต A ไปยังเซต C โดยมีเง่ือนไขว่า  

  ( )( ) ( )( )gof x g f x=  สําหรับ x A∈  

 

บทนิยาม 1.4.6 ถ้า :f A B→  เป็นฟังก์ชัน 1-1 และ onto เราจะเขียนแทนสัญลักษณ์ ดังน้ี 

1 1
: ontof A B

−
→  

            และจะเรียก f ว่าเป็นการ สมนัยกันแบบหน่ึงต่อหน่ึง (one-to-one correspondence) และ 
            จะเรียก A และ B ว่าเป็นเซตท่ีมีความสมนัยกันแบบหน่ึงต่อหน่ึง 
 


